Granica funkcji. Pochodna funkcji jednej zmiennej
Przyktadowe zadania na egzamin

1. Niech:
lim f(x) =-2, lim g(x) =25,
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Oblicz wartos¢ nastepujacych granic:
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2. Korzystajac z twierdzen o arytmetyce granic, oblicz wartosci nastepujgcych granic:
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3. Korzystajac z granic wyrazen nieoznaczonych, oblicz granice:
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4. Oblicz granice nastepujacych ciggow:
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5. Znajdz asymptoty pionowe nastepujacych funkcji wymiernych:
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6. Wyznacz réwnania asymptot ukosnych nastepujacych funkcji wymiernych:
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7. Korzystajac z definicji oblicz pochodne funkcji we wskazanych punktach:

a f(x)=x3 ,x,€R b. f(xX)=e* ,x, ER

8. Napisz réwnanie stycznej i normalnej do wykreséw podanych ponizej funkcji we wskazanych punktach:

a f(x)=x>*+2,(2;6) b. f(x) =¢e*,(0;1)

9. Okresl dziedzine podanych ponizej funkcji i oblicz ich pierwszg pochodna:
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a.f(x)=x4—3-x2—% b. f(x) =

10. Okresl dziedzine podanych funkcji ztozonych i oblicz ich pierwszg pochodna:
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) c. f(x) = sin(cosx)
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a f(x)=(2-x*-5) b. f(x)=<

11. Korzystajac z definicji rézniczki funkcji, oblicz przyblizone wartosci wyrazen:
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12. Oblicz pochodne - stopnia pierwszego, drugiego i trzeciego - nastepujgcych funkcji:

a. f(x) = e?* b. f(x) = sin*x c. f(x)=x-Inx

13. Znajdz wzér ogdlny na pochodng n-tego rzedu funkcji:
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1
a f(x)= p b. f(x) = sinx c. f(x)=e %
Okresl dziedzine i znajdz przedziaty monotonicznosci funkcji:
X x2
a. f(x) = b. f(xX)=2-x3+4-x c. f(x)=
x2+3 4 — x2
Korzystajgc z reguty de L'Hospitala oblicz wartos$¢ nastepujacych granic:
Inx x3+3-x e*—3
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Oblicz wartos¢ nastepujgcych granic:
a. lim x - Inx b. limx?-e™* c. lim xx
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17. Okresl dziedzine funkcji i znajdz wszystkie ekstrema lokalne podanych ponizej funkcji. Okresl rodzaj ekstremum:
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23.

a f(x)=e*+e* b. f(xX)=x3-3-x>+4 c. f(X)=x - Jyx—2
Okresl dziedzine funkcji i przedziaty jej wypuktosci:
a. f(x) =x* b. f(x)=x3—5-x%>+2 c. f(x)=xz_9
Okresl dziedzine funkcji i znajdz (o ile istniejg) punkty przegiecia tej funkcji:
1
a f)=x*—12-23-6 b. f(x)=6-x2—; c. f(x)=x2 lInx
Zbadaj przebieg zmiennosci nastepujgcych funkcji i naszkicuj ich wykresy:
X2
a f(x)=x3—4-x3+3 b. f(x)=x_1

Wyznacz wymiary walca (jego promien i wysokos¢), ktéry o danej powierzchni catkowitej P. ma najwieksza
objetosc?

Dang liczbe dodatnig k roztdz na takie dwa sktadniki, aby suma szesciandéw tych sktadnikéw byta najmniejsza.

Wyznacz dtugosci bokéw prostokata o statym obwodzie I tak, aby przekatna tego prostokata byta najkrotsza.



